Concursul "Unirea"
Focsani, 27 ianuarie 2007

Clasa a X-a

1. Fie ay,as,...,a, > 0, astfel incat
a+ay+...+a, +aas...a, =n-+ 1.

Sa se arate ca

a1 +as+ ...+ a, > \Ja ++Jas + ...+ +/a,.

2. Consideram un numar k£ € R si o functie injectiva f : R — R, astfel
incat f (zy) = f (z) f (y) + k, pentru orice =,y din R. S& se arate ca f este

impara.

3. Sa se rezolve ecuatia

341
AL
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4. In cercul C (O, R) este inscris triunghiul ABC' cu inaltimile [AD],
[BE] i [CF]. Fie A’, B', C" mijloacele laturilor BC, CA, AB si D', E', F’
mijloacele inaltimilor [AD], [BE] si [CF].

a) Notand cu za, 25, 2¢ §i zo afixele punctelor A, B, C, O, sa se exprime
patratele a2, b?, ¢? ale lungimilor laturilor triunghiului si si se determine afi-
xele punctelor A', B', C', D, E, F, D', E', F".

b) S& se arate ca existd un punct K situat pe dreptele A'D’, B'E’, C'F".

c) Sa se arate ca K € (A'D’, dar cd K € (D'A’ dacd gi numai daca
/BAC < 90°.

d) S4 se arate cd OK?2 = (a2 + b + ¢2)* — 3a2b22R2.



